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Вариант № 2887193

1. B 1 № 26624. Боль​но​му про​пи​са​но ле​кар​ство, ко​то​рое нужно пить по 0,5 г 3 раза в день в те​че​-
ние 21 дня. В одной упа​ков​ке 10 таб​ле​ток ле​кар​ства по 0,5 г. Ка​ко​го наи​мень​ше​го ко​ли​че​ства упа​ко​-
вок хва​тит на весь курс ле​че​ния?
 

Ре​ше​ние.
Боль​но​му нужно вы​пить 0,5  3  21 = 31,5 г ле​кар​ства. В одной упа​ков​ке со​дер​жит​ся 0,5  10 = 5 г

ле​кар​ства. Раз​де​лим 31,5 на 5:
 
 

.

 
Зна​чит, на курс ле​че​ния не​об​хо​ди​мо 7 упа​ко​вок.

 
О т в е т : 7.

2. B 2 № 77365. Дер​жа​те​ли дис​конт​ной карты книж​но​го ма​га​зи​на по​лу​ча​ют при по​куп​ке скид​ку
5%. Книга стоит 200 руб​лей. Сколь​ко руб​лей за​пла​тит дер​жа​тель дис​конт​ной карты за эту книгу?

Ре​ше​ние.
Скид​ка на по​куп​ку со​ста​вит 200  0,05 = 10 руб​лей. Зна​чит, дер​жа​тель дис​конт​ной карты за​пла​тит

за книгу 200 − 10 = 190 руб​лей.
 
О т в е т : 190.

3. B 3 № 27521. На диа​грам​ме по​ка​за​на сред​не​ме​сяч​ная тем​пе​ра​ту​ра воз​ду​ха в Сим​фе​ро​по​ле за
каж​дый месяц 1988 года. По го​ри​зон​та​ли ука​зы​ва​ют​ся ме​ся​цы, по вер​ти​ка​ли — тем​пе​ра​ту​ра в гра​ду​-
сах Цель​сия. Опре​де​ли​те по диа​грам​ме, сколь​ко было ме​ся​цев, когда сред​не​ме​сяч​ная тем​пе​ра​ту​ра
пре​вы​ша​ла 20 гра​ду​сов Цель​сия.
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Ре​ше​ние.
Из диа​грам​мы видно, что было 2 ме​ся​ца, когда сред​не​ме​сяч​ная тем​пе​ра​ту​ра пре​вы​ша​ла 20 гра​-

ду​сов Цель​сия (см. ри​су​нок).
 
О т в е т : 2.

4. B 4 № 18763.
Для того, чтобы свя​зать сви​тер, хо​зяй​ке нужно 800 грам​мов шер​сти крас​но​го цвета. Можно ку​пить
крас​ную пряжу по цене 80 руб​лей за 100 г, а можно ку​пить не​окра​шен​ную пряжу по цене 50 руб​лей за
100 г и окра​сить ее. Один па​ке​тик крас​ки стоит 20 руб​лей и рас​счи​тан на окрас​ку 400 г пряжи. Какой
ва​ри​ант по​куп​ки де​шев​ле? В ответ на​пи​ши​те, сколь​ко руб​лей будет сто​ить эта по​куп​ка.

Ре​ше​ние.
Один моток пряжи весит 100 г., сле​до​ва​тель​но, на сви​тер нужно 8 мот​ков шер​сти.

 
Рас​смот​рим два ва​ри​ан​та.

 
Если по​ку​пать го​то​вую пряжу крас​но​го цвета, то сто​и​мость сви​те​ра будет 80  8 = 640 руб.

 
На не​окра​шен​ную пряжу нужно по​тра​тить 50  8 = 400 руб. Но на окрас​ку пряжи по​тре​бу​ет​ся 2 па​-

ке​ти​ка крас​ки по 20 руб., то есть еще 40 руб. Итого на сви​тер из са​мо​сто​я​тель​но окра​шен​ной пряжи
по​тра​тит​ся 440 руб.
 

Вто​рой ва​ри​ант де​шев​ле, чем пер​вый.
 
О т в е т : 440.

5. B 5 № 27558. На клет​ча​той бу​ма​ге с клет​ка​ми раз​ме​ром 1 см 
1 см изоб​ра​же​на тра​пе​ция (см. ри​су​нок). Най​ди​те ее пло​щадь в квад​рат​-
ных сан​ти​мет​рах.

Ре​ше​ние.
Пло​щадь тра​пе​ции равна про​из​ве​де​нию по​лу​сум​мы ос​но​ва​ний на вы​со​ту. По​это​му

 

 см2.

О т в е т : 14.

6. B 6 № 320185. В слу​чай​ном экс​пе​ри​мен​те сим​мет​рич​ную мо​не​ту бро​са​ют два​жды. Най​ди​те
ве​ро​ят​ность того, что в пер​вый раз вы​па​да​ет орёл, а во вто​рой — решка.

Ре​ше​ние.
Всего воз​мож​ных ис​хо​дов — че​ты​ре: орел-орел, орел-решка, решка-орел, решка-решка. Бла​го​при​-

ят​ным яв​ля​ет​ся один: орел-решка. Сле​до​ва​тель​но, ис​ко​мая ве​ро​ят​ность равна 1 : 4 = 0,25.
О т в е т : 0,25.

7. B 7 № 104023.

Ре​ши​те урав​не​ние . В от​ве​те на​пи​ши​те наи​мень​ший по​ло​жи​тель​ный ко​рень.
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Ре​ше​ние.
Решим урав​не​ние:

 

Если , то  и .

Зна​че​ни​ям  со​от​вет​ству​ют боль​шие по​ло​жи​тель​ные корни.

Зна​че​ни​ям  со​от​вет​ству​ют от​ри​ца​тель​ные зна​че​ния кор​ней.
Наи​мень​шим по​ло​жи​тель​ным ре​ше​ни​ем яв​ля​ет​ся 1.

О т в е т : 1.

8. B 8 № 27910. Ра​ди​ус окруж​но​сти, впи​сан​ной в пра​виль​ный тре​-

уголь​ник, равен . Най​ди​те сто​ро​ну этого тре​уголь​ни​ка.

Ре​ше​ние.

Из​вест​но, что  а по усло​вию . По​это​му длина сто​ро​ны тре​уголь​ни​ка 

О т в е т : 1.

9. B 9 № 27498. На ри​сун​ке изоб​ра​жен гра​фик
про​из​вод​ной функ​ции f(x), опре​де​лен​ной на ин​тер​ва​ле
(−5; 7). Най​ди​те про​ме​жут​ки убы​ва​ния функ​ции f(x). В
от​ве​те ука​жи​те сумму целых точек, вхо​дя​щих в эти
про​ме​жут​ки.
 

Ре​ше​ние.
Про​ме​жут​ки убы​ва​ния функ​ции f(x) со​от​вет​ству​ют про​ме​жут​кам, на ко​то​рых про​из​вод​ная функ​-

ции от​ри​ца​тель​на, то есть ин​тер​ва​лу (−2,5; 6,5). Дан​ный ин​тер​вал со​дер​жит сле​ду​ю​щие целые точки: –
2, –1, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 сумма ко​то​рых равна 18.
 
О т в е т : 18.

10. B 10 № 27083. Ос​но​ва​ни​ем пря​мой тре​уголь​ной приз​мы слу​жит пря​мо​уголь​ный тре​уголь​ник с
ка​те​та​ми 3 и 5. Объем приз​мы равен 30. Най​ди​те ее бо​ко​вое ребро.
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Ре​ше​ние.
Объем пря​мой приз​мы равен  где  – пло​щадь ос​но​ва​ния, а  – бо​ко​вое ребро. Тогда длина

ее бо​ко​во​го ребра равна
 

.

О т в е т : 4.

11. B 11 № 26797. Най​ди​те зна​че​ние вы​ра​же​ния .

Ре​ше​ние.
Вы​пол​ним пре​об​ра​зо​ва​ния:

.

О т в е т : 5.

12. B 12 № 27994. Eмкость вы​со​ко​вольт​но​го кон​ден​са​то​ра в те​ле​ви​зо​ре  Ф. Па​рал​-

лель​но с кон​ден​са​то​ром под​ключeн ре​зи​стор с со​про​тив​ле​ни​ем  Ом. Во время ра​бо​ты те​-

ле​ви​зо​ра на​пря​же​ние на кон​ден​са​то​ре  кВ. После вы​клю​че​ния те​ле​ви​зо​ра на​пря​же​ние на кон​-

ден​са​то​ре убы​ва​ет до зна​че​ния U (кВ) за время, опре​де​ля​е​мое вы​ра​же​ни​ем  (с), где 

 – по​сто​ян​ная. Опре​де​ли​те (в ки​ло​воль​тах), наи​боль​шее воз​мож​ное на​пря​же​ние на кон​ден​са​-
то​ре, если после вы​клю​че​ния те​ле​ви​зо​ра про​шло не менее 21 с?

Ре​ше​ние.
За​да​ча сво​дит​ся к ре​ше​нию не​ра​вен​ства  при за​дан​ных зна​че​ни​ях на​чаль​но​го на​пря​же​ния

на кон​ден​са​то​ре  кВ, со​про​тив​ле​ния ре​зи​сто​ра  Ом и ёмко​сти кон​ден​са​то​ра 

 Ф:

 

 кВ.

О т в е т : 2.

13. B 13 № 27064. Пра​виль​ная че​ты​рех​уголь​ная приз​ма опи​са​на около ци​лин​дра, ра​ди​ус ос​но​ва​-
ния и вы​со​та ко​то​ро​го равны 1. Най​ди​те пло​щадь бо​ко​вой по​верх​но​сти приз​мы.
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Ре​ше​ние.
Вы​со​та приз​мы равна вы​со​те ци​лин​дра, а сто​ро​на ее ос​но​ва​ния равна диа​мет​ру ци​лин​дра. Тогда

пло​щадь бо​ко​вой по​верх​но​сти
 

.
О т в е т : 8.

14. B 14 № 99589. Из го​ро​дов  и , рас​сто​я​ние между ко​то​ры​ми равно 330 км, нав​стре​чу друг
другу од​но​вре​мен​но вы​еха​ли два ав​то​мо​би​ля и встре​ти​лись через 3 часа на рас​сто​я​нии 180 км от го​-
ро​да . Най​ди​те ско​рость ав​то​мо​би​ля, вы​ехав​ше​го из го​ро​да . Ответ дайте в км/ч.

Ре​ше​ние.
Ав​то​мо​биль, вы​ехав​ший из го​ро​да , пре​одо​лел рас​сто​я​ние (330 – 180) км = 150 км за 3 часа.

Пусть  км/ч – ско​рость дан​но​го ав​то​мо​би​ля. Таким об​ра​зом,
 

 км/ч.

О т в е т : 50.

15. B 15 № 26732. Най​ди​те точку ми​ни​му​ма функ​ции .

Ре​ше​ние.
Най​дем про​из​вод​ную за​дан​ной функ​ции:

 

Най​дем нули про​из​вод​ной:
 

Опре​де​лим знаки про​из​вод​ной функ​ции и изоб​ра​зим на ри​сун​ке по​ве​де​ние функ​ции:
 

Ис​ко​мая точка ми​ни​му​ма .
О т в е т : 2.
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16. C 1 № 501944. а) Ре​ши​те урав​не​ние 

б) Най​ди​те все корни этого урав​не​ния, при​над​ле​жа​щие от​рез​ку 

Ре​ше​ние.
а) Пре​об​ра​зу​ем ис​ход​ное урав​не​ние:

 

от​ку​да 

 

б) С по​мо​щью чис​ло​вой окруж​но​сти отберём корни, при​над​ле​жа​щие от​рез​ку  По​лу​-

чим числа: 

 

О т в е т : а)  б) 

17. C 2 № 484566. В пра​виль​ной ше​сти​уголь​ной приз​ме  все ребра ко​-
то​рой равны  най​ди​те рас​сто​я​ние от точки  до пря​мой 

Ре​ше​ние.

Про​ве​дем от​рез​ки  и  по​сколь​ку  а .  — про​ек​ция 
 на плос​кость ос​но​ва​ния. По тео​ре​ме о трех пер​пен​ди​ку​ля​рах  Таким об​ра​зом ис​к​мое

рас​сто​я​ние — длина от​рез​ка .
 

Рас​смот​рим тре​уголь​ник . Он пря​мо​уголь​ный,  .

 

По тео​ре​ме Пи​фа​го​ра на​хо​дим: 

Ответ: 2.

18. C 3 № 485993. Ре​ши​те си​сте​му
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Ре​ше​ние.
1. Решим пер​вое не​ра​вен​ство:

 

 

2. Решим вто​рое не​ра​вен​ство. За​ме​тим, что  при всех  При усло​ви​ях  и 

 по​лу​ча​ем не​ра​вен​ство
 

 

При ука​зан​ных усло​ви​ях по​лу​ча​ем:  или 

3. Ре​ше​ни​ем си​сте​мы яв​ля​ет​ся общая часть ре​ше​ний двух не​ра​венств.  по​это​му
 

 Сле​до​ва​тель​но,  или 

 

Ответ:  

19. C 4 № 501047. Рас​сто​я​ния от точки  рас​по​ло​жен​ной внут​ри пря​мо​го угла, до сто​рон угла
равны 3 и 6. Через точку  про​ве​де​на пря​мая, от​се​ка​ю​щая от угла тре​уголь​ник, пло​щадь ко​то​ро​го
равна 48. Най​ди​те длину от​рез​ка этой пря​мой, за​клю​чен​но​го внут​ри угла.
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Ре​ше​ние.
Пусть  — вер​ши​на дан​но​го угла,  и  — про​ек​ции точки  на сто​ро​ны угла,  

 и  — точки, в ко​то​рых пря​мая, про​хо​дя​щая через точку  пе​ре​се​ка​ет сто​ро​ны со​от​вет​-

ствен​но  и  дан​но​го пря​мо​го угла. Обо​зна​чим  Тогда 

С дру​гой сто​ро​ны,
 

Из си​сте​мы урав​не​ний
 

На​хо​дим, что  или  Сле​до​ва​тель​но,
 

или
 

О т в е т : 

20. C 5 № 485982. При каких  урав​не​ние  имеет ровно три корня?
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Ре​ше​ние.

За​пи​шем урав​не​ние в виде 

По​стро​им гра​фи​ки левой и пра​-
вой ча​стей урав​не​ния (см. рис.) Из
ри​сун​ка видно, что под​хо​дя​щих
зна​че​ний  ровно два — при одном
из них гра​фик пра​вой части про​хо​-

дит через точку  при дру​-
гом — ка​са​ет​ся от​ра​жен​но​го
участ​ка па​ра​бо​лы.

Пер​вое про​ис​хо​дит при ,
а вто​рое — когда урав​не​ние 

 имеет

един​ствен​ный ко​рень. При​рав​ни​вая
дис​кри​ми​нант к нулю, на​хо​дим 

 

О т в е т : 

21. C 6 № 500391. Число  та​ко​во, что для лю​бо​го пред​став​ле​ния  в виде суммы по​ло​жи​тель​-
ных сла​га​е​мых, каж​дое из ко​то​рых не пре​вос​хо​дит 1, эти сла​га​е​мые можно раз​де​лить на две груп​пы
так, что каж​дое сла​га​е​мое по​па​да​ет толь​ко в одну груп​пу и сумма сла​га​е​мых в каж​дой груп​пе не пре​-
вос​хо​дит 17.
 

а) Может ли число  быть рав​ным 34?

б) Может ли число  быть боль​ше 

в) Най​ди​те мак​си​маль​но воз​мож​ное зна​че​ние 
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Ре​ше​ние.

a) Рас​смот​рим раз​би​е​ние числа 34 на 35 сла​га​е​мых, рав​ных  При раз​де​ле​нии этих сла​га​е​мых на

две груп​пы в одной из них ока​жет​ся не менее 18 чисел, сумма ко​то​рых равна 

 Зна​чит,  не может быть рав​ным 34.

б) По​сколь​ку  яв​ля​ет​ся сум​мой двух чисел, не боль​ших 17, по​лу​ча​ем  Пусть 

 Рас​смот​рим раз​би​е​ние числа  на 35 сла​га​е​мых, рав​ных  При раз​де​ле​-

нии этих сла​га​е​мых на две груп​пы в одной из них ока​жет​ся не менее 18 чисел, сумма ко​то​рых равна 

 Зна​чит,  не может быть боль​ше 

в) До​ка​жем, что число  удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи. Рас​смот​рим про​из​воль​ное пред​став​-

ле​ние  в виде суммы по​ло​жи​тель​ных сла​га​е​мых, не пре​вос​хо​дя​щих 1: .

Можно счи​тать, что сла​га​е​мые упо​ря​до​че​ны по убы​ва​нию: . Первую груп​пу

со​ста​вим из  не​боль​ших сла​га​е​мых так, чтобы 
. Вто​рую груп​пу со​ста​вим из остав​ших​ся сла​га​е​мых.

Пусть . В этом слу​чае  и 

. По​это​му ,  и . Тогда 

.

По​лу​чен​ное про​ти​во​ре​чие до​ка​зы​ва​ет, что . По​это​му сумма сла​га​е​мых во вто​рой груп​-

пе .

Таким об​ра​зом, число  удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи. В преды​ду​щем пунк​те было по​-

ка​за​но, что ни одно из чисел  не удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи, зна​чит, мак​си​маль​но воз​-

мож​ное зна​че​ние  — это .

Ответ: а) нет; б) нет; в) 


